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1. UN GRAN GEOMETRA: EUCLIDES

Euclides es, sin lugar a dudas, el Matematico mas famoso de la anti-
gliedad y quizéas el mas nombrado y conocido de la historia de las
Matematicas.

Vivi6 en Alejandria (Egipto), en torno al afo 300 a.C. Alli fundé una
escuela de estudios matematicos. Por otra parte, también se dice que
estudié en la escuela fundada por Platén.

Su obra méas importante es un tratado de geometria que recibe el titulo de “Los
Elementos” que contiene trece libros sobre geometria y aritmética.

“Los Elementos” ha tenido mas de 1.000 ediciones desde su primera publicaciéon en
1482. Esta obra es importante por la sistematizacion, el orden y la argumentacién con
la que esta constituida. Euclides recopila, ordena y argumenta los conocimientos geomé-
trico-matematicos de su época con una perfecciéon tan extraordinaria que su obra se
mantuvo en muchos lugares como libro de texto hasta el siglo XIX.

Euclides construye su argumentaciéon basandose en un conjunto de “axiomas”, princi-
pios o propiedades que se admiten como ciertas por ser evidentes, que Euclides llamé
postulados.
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Los famosos cinco postulados de Euclides, que ofrecemos a continuacién, son:

l.- Dados dos puntos se pueden trazar una recta que los une.

SV

Cualquier segmento puede ser prolongado de forma continua en una recta ilimi-
tada en la misma direccién.

Se puede trazar una circunferencia de centro en cualquier punto
y radio cualquiera.
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UN GRAN GEOMETRA: EUCLIDES

Todos los dangulos rectos son iguales.

.

Si una recta, al cortar a otras dos, forma los angulos internos de un mismo lado
menores que dos rectos, esas dos rectas prolongadas indefinidamente se cortan
del lado en el que estan los angulos menores que dos rectos.

Este axioma es conocido con el nombre de axioma de las paralelas y también se enun-
cié mas tarde asi:

V-. Por un punto exterior a una recta se puede trazar una Unica paralela.

/'/
/

Este axioma, que al parecer no satisfacia al propio Euclides, ha sido el mas contro-
vertido y dio pie en los siglos XVIII y XIX al nacimiento de las geometrias no eucli-
deas.

Para acabar podemos citar un par de anécdotas que nos ilustrardn, ain mas, sobre la
vida y gestos de Euclides:

En una ocasion, el rey Ptolomeo pregunté a Euclides si habia un camino mas breve que
el que él utilizaba en “Los Elementos” para estudiar Geometria, él respondi6é que no exis-
ten caminos “reales” en la geometria. Con este juego de palabras, Euclides le vino a decir
al rey que no existen privilegios en la geometria.

En otra ocasién, uno de sus estudiantes pregunté a Euclides qué ganaba con lo que
habia aprendido de la geometria: El maestro ordené a su esclavo que le entregase una
moneda (6bolo) a aquel estudiante, para que “ganara” algo con lo que aprendia de geo-
metria, dando a entender que aquel muchacho no habia entendido nada de la grandeza
de la geometria y de lo desinteresado de ésta.




2. TEOREMA DE THALES

Si las rectas a, b, c son paralelas y cortan a otras dos rectas r y s, entonces los seg-
mentos que determinan en ellas son proporcionales.

Se atribuye a Thales de Mileto el enunciado de varias propiedades de geometria
elemental.

Todo circulo queda dividido en dos partes iguales por su diametro.
Los dangulos adyacentes a la base en un tridngulo isésceles son iguales.
Los angulos opuestos por el vértice que determinan dos rectas secantes son iguales.
Si dos triangulos son tales que dos angulos y un lado de uno de ellos son iguales a
los de otro tridngulo, ambos tridngulos son congruentes.

5. El angulo inscrito en una semicircunferencia es recto.

Normalmente, por Teorema de Thales, se entiende el que se ha enunciado aqui.
DIVISION DE UN SEGMENTO EN PARTES IGUALES

Divisién en 3 partes iguales Divisién en un nimero cualquiera
de partes

Te proponemos estos ejercicios de aplicacion: —aial
a) Dividir geométrica y analiticamente el segmento AB = 25 cm. en cuatro partes
iguales.
b) Dividir este mismo segmento en tres partes iguales (utiliza como base el dibujo
anterior).
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3. AUNQUE TE LLAMEN BETA
ERES ALFA

Eratéstenes vivié en Alejandria en el siglo Ill, a.C. Sus contemporéaneos le llamaban
“Beta”, porque al igual que la segunda letra del alfabeto, a este personaje se le recono-
cia por ser el segundo mejor en casi todo. Y nunca el primero.

Entre los resultados astronémicos mds importantes destaca su medicién con mucha pre-
cision del radio de la Tierra.

Eratstenes conocia el hecho de que en la ciudad de Sirene en Egipto (actualmente
Assuan) el dia que comienza el verano (21 de Junio) a mediodia, los objetos no proyec-
taban sombra alguna porque los rayos del Sol caian perpendicularmente. Sin embargo,
en la ciudad de Alejandria situada mas al Norte, el Sol formaba con la vertical un angulo
que era 1/50 del angulo completo (360°).

Se procedié a determi-
nar la diferencia de lati-
tud entre las dos ciuda-
des, angulo que se cal-
cula empleando dos ins-
trumentos semiesféricos
llamados escafos, en el
centro de cada uno de
los cuales habia una
estaca llamada estilo o
nomon. Estos instrumentos se colocaron tanto en Sirene como en Alejandria. Era claro
que el comportamiento diferente de las sombras se debia a que la Tierra no era plana y
las verticales de los dos lugares no sefialaban la misma direccién, sino que formaban un
angulo de 360/50 = 7,2°. Erat6stenes mand6 medir la distancia entre las dos ciudades
que resulté ser de 5.000 estadios (1 estadio = 157,6 m.).

3.1. Con estos datos, el dibujo que abajo te damos y el método que consideres apro-
piado, calcula:
a) La distancia de Sirene a Alejandria.
b) El perimetro de la Tierra.
¢) Su radio.

Eratéstenes mide la Tierra

A= Algjandria
S= Siene (Assuan)




4. MEDIDAS DE CAPACIDAD

Cleomedes de Alejandria va todos los dias al mercado a vender aceite.

Cierto dia dejo anotado todo lo que vendi6é a siete personas distintas, y
nosotros al encontrarlo, nos hemos empefiado en pasar estas unidades a
litros. He aqui los resultados:

100 cotilas = 27 litros

100 ciatos + 2 oxibafes +1 hemixiéon + 1 cous = 9,496 litros

2 cous+ 3 hemixién + 10 ciatos = 37,35 litros

2 anforas = 1 metreto

4 hemixiéon + 200 ciatos + 3 cous = 25,2 litros

10 cous + 5 oxifarmes + 10 ciatos + 3 hemixion = 38,05 litros
1 metreto = 144 cotilas

Pero ahora no recordamos cual era la equivalencia en litros de cada unidad.

Légicamente esto es lo que te pedimos (afortunadamente
puedes utilizar los recursos matematicos que conozcas
para resolver este SISTEMA DE ECUACIONES LINEALES).
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Comprueba los resultados en la siguiente pagina.
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Las MEDIDAS DE CAPACIDAD variaban en funcién de si eran de liquidos o
de sélidos. En el sistema atico de Solon, la unidad comudn era la cotila
(kotu’lh), de 0,270 litros. En una época baja, se adoptd un sistema nuevo en
el que la cotila valia 4 1/2 ciatos (kua’qoV), que corresponde a 0,204 litros.




4. MEDIDAS DE CAPACIDAD

SISTEMA DE SOLON SISTEMA NUEVO

= litros = litros

kua’qoV
(ciato) 0,045 0,045

o1xu’bafov 1,5
(oxibafe) ciatos | 0068 0,068

'(‘é’;;‘”'a*; a2os | 0270 kotu'lh (cotila) 4,5 ciatos 0,204

(Térpni&?gr\]/) cot6ilas 1,62 h2mina (hemina) 6 ciatos 0,272

Eg::s\)/ . o1tﬁas 3,24 xe’sthV (gestes) 9 ciatos 0,409

a‘(’af‘:?;fa‘;'v 05 | 19,44 || h2micooV (hemixion) 8 cotilas 1,637
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metrhth’V 144 Ly cou<V (cous) 16 cotilas 3,275
(metreto) | cotilas { metrhth’V (metreto) 192 cotilas 39,294

SISTEMA DE SOLON SISTEMA NUEVO

Y

= |itros = litros
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kotu'lh
(cotila) 0,27 0,205

v

coi<nix 4 .
(quenice) ot 1,08 6 cotilas 1,228

h2mi’ekton 16 ;
(hemiecto) L S 4,32 24 cotilas 4,912

e2kteu’V 32 :
(hecteo) cotilas 8,64 48 cotilas 9,824

me’dimnoV 192 .
(medimno) | cotilas 51,84 288 cotilas 58,941

En los otros sistemas, su capacidad variaba segun el valor del pie; en el sis-
tema de Egina valia 35,3 litros. En Esparta, el medimno valia 74 litros y el cous
4,62 litros.




5. EL TERRENO DE CLEOMEDES

MEDIDAS EN LA ANTIGUA GRECIA
En Grecia, la primera unidad de medida de longitud era el pie (pou’V), que variaba en
los diferentes estados, el que prevaleci6 fue el pie atico soloniano, media 0,296 m.

Una antigua medida que seguia en vigor era el pie egineta (de la isla de Egina), de
0,328 m.; y, en las carreras el estadio olimpico de 192,27 m. El pie de Filetero,
empleado sobre todo en Pérgamo y otras ciudades babil6nicas, 0,495 m.; el estadio
romano, 8 de los cuales hacen una milla romana, media 185 metros; el estadio
ptolemaico (7 estadios = 1 milla romana) equivalia a 210 m. La parasanga, 5.940 metros.

MEDIDAS DE LONGITUD ATICAS:

MEDIDAS ORDINARIAS = metros
da’ktuloV (dedo) 0,018
kénduloV (céndylo) 0,037

palaisth’, dw<ron (palmo o doron) 0,074

h1mipo’dion, dica’V (semipie) 0,148

spigamh’ (pulgar) 0,222
pou’V (pie) 0,296

pugmh’ (pufio) 0,333

pugw’n (brazo) 0,370

ph<cuV (codo) 0,444

olrguia’ (braza, toesa) 1,776

MEDIDAS ITINERARIAS = metros

bh<ma alplou<n (paso) 0,74

ple’qron (pletro) 29,60

sta’dion (estadio) =100 brazas 177,60
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5. EL TERRENO DE CLEOMEDES

MEDIDAS DE SUPERFICIE = metros

tetra’gwnoV pou’V (pie cuadrado) 0,87

a5Skaina (pértica cuadrada) =100 pies? 8,76

ple’gron (pletro, fanega) =1.000 pies’ 870

MEDIDAS AGRARIAS = metros
pou’V (pie) 0,296

olrguia’ (braza, toesa) 1,776

aSkaina, ka’lamoV (pértica, cafia) 2,960

a’mmal (cadena de agrimensor) 17,760

ple‘gron (pletro) 29,600
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Te planteamos ahora un pequefio ejercicio para que practiques lo que acabas de leer:

v

Cleémedes esta hecho un lio.
Quiere comprarse un terreno un poco especial que tiene que cumplir estas condiciones:

a) Tener alguna fanega (jfaltaba mas!).

b) Tener algin pie (aunque sea para la caseta del perro).

¢) El ndmero de pies menos el de fanegas debe ser menor o igual a 2.

d) El ndmero de fanegas mas el doble de pies no debe ser mayor que seis.
e) El doble de fanegas mas los pies debe ser menor o igual a seis.

'S0 ¢

v

Quiere saber el nimero méaximo de fanegas y pies que cumplen esta condicién (funcién
objetivo = fanegas + pies).

Pero una vez que sepa cuantas fanegas y pies se ha comprado, yo quiero saber a
cuantos m? equivalen.




6. ;UN NUMERO DE ORO?

La geometria, seglin cuentan los historiadores, nace a orillas del rio Nilo. El faraén obli-
gaba a pagar los tributos proporcionalmente a la extensién de las tierras de cada propie-
tario. La medida de areas, distancias y angulos favorecié al desarrollo de técnicas que
supuso el inicio de un proceso de abstracciéon donde se consideraban lineas y gréficos y
donde las distancias lineales y angulares podian ser tratadas matematicamente.

Fueron los griegos quienes sistematizaron y formalizaron esas estructuras, descubriendo
propiedades curiosas entre las que se encuentra el nimero FI (®). El valor de tal nGmero
es 1,61803... y su nombre se debe a la inicial del nombre del escultor griego Fidias (siglo
V a.C., autor del friso y del frontis del Partenén).

Definimos la “seccion aurea” como la division arménica de un segmento en media y
extrema razon. Es decir, que el segmento menor es al segmento mayor, como éste es a
la totalidad.

Cuestiones:

6.1. Expresa esta relacién con un segmento de longitud 1. Encuentra la proporcion.
Plantea la ecuacién de segundo grado y resuélvela. jHas encontrado el nimero
aureo!

Construye el “rectangulo aureo”, rectangulo cuyos lados estan en
proporcién aurea. Para ello deberas aplicar el teorema de Pitagoras.
Ejemplos de rectangulos dureos los podemos encontrar en las tar-
jetas de crédito, DNI, tarjetas de visita, diferentes tamafo papel
estandar (A4, A3,..),...

La sucesion de Fibonacci.
Considera la sucesion numérica definida de la forma:
a;=1, ay=1, a,=a,.,+a,.; para n>2

Se trata de una sucesion recurrente. Construye los primeros
veinte términos de la sucesion.

Calcula:

“Si dividimos cada término de la sucesion entre su anterior, los cocientes sucesi-
vos convergen hacia el nimero audreo”.
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6. ;UN NUMERO DE ORO?

6.8.

Investiga: Inventa secuencias numéricas donde los dos primeros términos de la
sucesion son ndmeros naturales arbitrarios y el siguiente se obtiene como la suma
de los dos anteriores; si realizamos el cociente entre un elemento de la sucesion y
el anterior, obtenemos que los cocientes también convergen al nimero aureo.

Presencia del nimero aureo

El Partenén fué construido en la cima de la Acrépolis, entre 447 y 432 a.C., por
orden de Pericles. En el transcurso del tiempo, el edificio sufri6 numerosas vicisi-
tudes. En 1687, el Partenén fue transformado en polvorin por los ocupantes tur-
cos. Durante el sitio de Atenas, una bala de cafién lanzada por atacantes venecia-
nos provocé una explosién que lo redujo a ruinas. En la actualidad, el Partenén
ha sido recompuesto y su peor enemigo es la contaminacién que destruye sus
milenarias piedras. Su alzado guarda la proporcién del nimero &ureo.

i

La Gran Piramide de Keops, el cociente entre la altura de
uno de los tres triangulos que forman la piramide y el
lado es 2.

Conociendo este dato, jpodrias obtener la altura de la
piramide en funcion de la longitud del lado?

Pentdgonos. Estrellas Pitagéricas.
El cociente entre la diagonal de un pentagono regular y el lado de dicho penta-
gono es el nimero aureo.

En la naturaleza encontramos innumerables ejemplos: crecimiento de las plantas,
pinas, distribucién de las hojas en un tallo, dimensiones insectos y péjaros, forma-
cién de caracolas.




7. ARQUIMEDES Y LA PIRAMIDE
DE KEOPS

Varios siglos antes de nuestra Era, los babilonios ya
sabian calcular, a partir de su perimetro, cuanto media
la superficie ocupada por un triangulo.

Arquimedes, sabio griego que murié en el afio 221
a.C., descubri6é la siguiente formula para calcular la
medida de la superficie de cualquier triangulo, conocidas
las longitudes de sus lados:

Medida de la superficie = S e

Algunos historiadores atribuyen esta formula a Heron.

Donde s representa la mitad del perimetro del tridangulo y a, b y c las longi-
tudes de los lados.

Te proponemos una aplicaciéon prac-
tica:

La piramide de Keops tiene 138 m. de
altura 'y 227 m. de lado.

a) Imagina que tienes que calcular
cuantos m? tienen las caras de la
pirdmide, para saber aproximada-
mente cuanto marmol necesitaras.
Pista: utiliza la formula anterior para calcular la superficie triangular de
una cara y luego lo multiplicas por cuatro.

Utiliza alguna otra formula de calculo de superficie de un triangulo que
conozcas para obtener el resultado pedido.
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8. EL CURIOSO DE ARQUESTRATO

Desde la casa de Arquestrato, el
célebre cocinero griego (A), se ve el
templo (C). Arquestrato quiere ave-
riguar a qué distancia se encuentra.
Para ello hace lo siguiente:

Busca un lugar, B, relativamente
préximo a su casa, desde el cual
se vea el templo (casualmente
resulta ser la casa de la bella Perséfone).

Mide los angulos B y A y la distancia AB
AB = 100 codos A = 60° B=105°

Construye, dibujandolo en el suelo, un triangulo A'B’C’ semejante al ABC
tomando:

A’ = 600 B’ =105° (luego ABC y A'B’C’ son semejantes).

Toma el lado A'B’ = 80 dedos con lo que la razén de semejanza es

L | | (0jo, pasa los codos a dedos).

Mide sobre su dibujo, con una regla, la longitud del lado AC = 298,56
dedos.

Teniendo en cuenta la razén de semejanza, calcula AC, ;podrias calcu-
larlo por otro método sin necesidad de construir un triangulo semejante?
Da el resultado en dedos, pies y codos.

Nota:

1 dedo = 1/16 pie
1 pie = 16 dedos 1 codo = 3/2 de pie

Utilizar el teorema del seno para resolverlo.




9. iBUSCA EN ESTA SOPA
MATEMATICA!

Dentro de esta sopa matematica hemos perdido algunas palabras que ya conoces, ;pue-
des encontrarlas?:

M

A
S
L

—S[(O(>Z(Z[Nn|[—H(m|OT
Z|<|[Z|Z|O|C|O|<|[m
m| O(Z|-H|=|m|>»|0|C
<|lw|Z[O|O0[=m| > 0N
rln[m|O|H|Zz|c|=|O
Olm|H| 0| >[Nn|=|N| Z
S| r|O|=|O|>|m|[Z]|w

Para ello te vamos a dar algunas pistas:
Dos rectas secantes se cortan en un ...
La expresion: (x — a)? + (y — b)> = r* corresponde a la ecuacioén de una ...
Al conjunto de m-n ndmeros reales ordenados en m filas y n columnas se le deno-
mina ...
Igualdad entre dos expresiones algebraicas que se convierte en una identidad numé-
rica s6lo para ciertos valores dados de las letras que contienen las expresiones.
La integral definida permite hallar, entre otras aplicaciones, el “...” encerrada entre
dos curvas.
Una ... es la intersecciéon de dos planos secantes.
Ndmero invariante que se obtiene a partir de los elementos de una matriz cuadrada.
£ P

La expresién: a* b’ corresponde a la ecuacién reducida de una ...
Es un ndmero Gnico para cada cualquier sucesién convergente. En cualquier entorno
suyo, arbitrariamente pequefo, estan casi todos, todos salvo un nimero finito, los
términos de la sucesiéon numérica.

. Conjunto de valores numéricos delimitados entre dos, que denominamos extremos,
y que pueden pertenecer o no.

. Curvas que se obtienen al intersectar un cono circular recto con planos.

. El'signo de la funcién “...” de una funcién, en un intervalo dado, nos indica si la fun-
cioén es creciente o decreciente en dicho intervalo.
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10. LOS JUEGOS OLIMPICOS

Seguln la tradicién, los primeros Juegos Olimpicos se cele-
braron en el aflo 776 antes de nuestra era.

El barén Pierre de Coubertin, apasionado

por el ideal atlético de los antiguos griegos
hizo revivir el espiritu olimpico. Los Juegos antiguos habian quedado
interrumpidos por un edicto del emperador Teodosio en 393 d.C.

Los Juegos Olimpicos que conocemos hoy en dia, son una reencarna-
cién de las Olimpiadas celebradas por los griegos en la antigliedad y ofrendados en
honor a los dioses del Olimpo.

Los primeros Juegos Olimpicos de la Edad Moderna se abrieron en 1896 y se celebraron
simbdlicamente en su patria de origen, Grecia, concretamente en su capital, Atenas. En
las pruebas participaron trece paises. Cuatro afios después de Atenas, Paris recibia de
nuevo a los atletas. Los organizadores quisieron con ello mantener la periodicidad de los
antiguos Juegos, que hoy acogen a mas de 15.000 atletas de todo el mundo.

Los Juegos Olimpicos u Olimpiadas son el mas fastuoso, importante y presenciado
evento deportivo de la Humanidad. Los mejores atletas de todo el mundo compiten
cada cuatro afios representando mas de un centenar de paises en decenas de disciplinas.

A continuacién te mostramos un listado de ciudades que han organizado las ediciones
de Los Juegos Olimpicos Modernos:

Atenas 1896 Paris 1924 Melbourne 1956 Mosci 1980
Paris 1900 Amsterdam 1928 Roma 1960 Los Angeles 1984
Sant Louis 1904 Los Angeles 1932 Tokio 1964 Seul 1988
Londres 1908 Berlin 1936 México 1968 Barcelona 1992
Estocolmo 1912 Londres 1948 Munich 1972 Atlanta 1996
Amberes 1920 Helsinki 1952 Montreal 1976

Pero no sélo las Olimpiadas cada cuatro afios son importantes: en los periodos interme-
dios los atletas compiten para clasificar en decenas de torneos clasificatorios y eliminato-
rias que sirven de puerta de entrada a los Juegos Olimpicos.

El Comité Olimpico Internacional es responsable de la organizacién de los juegos y para
dichos fines cuenta con representantes y delegados de cada uno de los paises. Cada pais
participante cuenta con un Comité Olimpico Nacional que coordina la participaciéon y
clasificacién de sus atletas en las Olimpiadas y otros torneos de importancia.




10. LOS JUEGOS OLIMPICOS

Antes de 1992, Barcelona traté de ser sede de los Juegos de 1924,
1936 y 1972. La inversion para crear una infraestructura necesaria y
adecuada fue bastante elevada, cerca de $ 20 billones de las antiguas
pesetas. Todo fue proyectado de forma que las obras tuvieran uso per-
manente, cerca de 41 estadios construidos para tal evento. Ademas se
invirti6 en seguridad para evitar cualquier tipo de atentado. Asi pues,
supuso un gran esfuerzo econémico para que un total de 169 paises participaran en 257
eventos y compitieran un total de 9.367 deportistas de 23 disciplinas diferentes.

e G el

La fiesta de apertura de los Juegos de Barcelona fue en el Estadio Olimpico de Montjuic.
La idea de la ceremonia era representar al Mar Mediterraneo entrado en el estadio con
todos sus personajes, fantasias y leyendas. Via satélite 3,5 billones de personas asistieron
al mega espectaculo. Las imponentes voces Monserrat Caballé y de los tenores Placido
Domingo y José Carreras fueron parte del espectaculo.

Al final, se presenté el Ballet Cristina Hoyos, uno de los méas grandes nombres de la danza
espafiola. En medio de una lluvia de fuegos artificiales, Cobi, la mascota catalana
desaparecié navegando en un barco de papel.

A continuacién mostramos datos de participacién de las Gltimas ediciones de Los Juegos
Olimpicos:

Ano

1984

1992

1996

Ciudad

Los Angeles

Barcelona

Atlanta

Paises

140

169

198

Eventos

221

257

268

Deportes

21

23

53

Hombres

Mujeres
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10. LOS JUEGOS OLIMPICOS

También vamos a proporcionarte el nimero de medallas que obtuvo Espafia en cada una
de las anteriores ediciones:

Ano

1980

1984

1988

1992

1996

2000

Ciudad

Moscu

. Los
Angeles

Seul

Barcelona

Atlanta

Sydney

Oro

1

13

3

Plata

2

7

3

Bronce

2

Cuestiones:

10.1. ;Podrias obtener una funcién que nos indicara la relacién entre el afio natural y la
edicién de los Juegos Olimpicos Modernos? (Recuerda que Los Juegos Olimpicos
se interrumpieron).
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. ¢(Cuéndo se organizaron Los Juegos Olimpicos en Espafa?, ;Qué posiciéon ocu-
pan?

v

. ¢Cuantos atletas han participado en las Gltimas ediciones? ;Se ha producido un
incremento o una reduccién? Halla los parametros de centralizacion y de disper-
sién.

SO

. ¢Cuantas medallas consiguié Espafia en las Gltimas seis ediciones de Los Juegos
Olimpicos? ;Cual ha sido su media? ;Podrias deducir, sin calcular, cémo seria su
varianza?, ;qué observas? Razona tus respuestas.

. Haz un estudio estadistico bidimensional y realiza un informe donde puedas con-
cluir la relacién de dependencia o independencia de las variables elegidas. Utiliza
graficos adecuados para presentar la informacién y halla la recta de regresion infi-
riendo datos.




